
 1 
 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  1Ο 

ΘΕΜΑ 1ον: 

α. Τι ονομάζουμε εσωτερικό γινόμενο δύο διανυσμάτων   β ,α  


 .        Μονάδες 5 

β.      Αν 
→→ ν,α   είναι δύο  διανύσματα του επιπέδου  με 

→→ ≠ 0α  και η προβολή 

του 
→ν  στο 

→α  συμβολίζεται με 
→

→
νπροβ

α
, τότε να αποδείξετε ότι 

 
→→→→

→
⋅=⋅ νπροβανα

α
.                                                          Μονάδες 10  

γ.        Στο παρακάτω σχήμα το σημείο Μ είναι το μέσο του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ 

και το Ο ένα σημείο αναφοράς. Να αποδείξετε ότι η διανυσματική ακτίνα 
→

OM  του 

μέσου Μ δίνεται από την ισότητα:   
2

OBOA  OM  
→→

→ +
=  
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Μονάδες 10 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 2ον: 

 

Α. Κάθε κωνική της στήλης Α του παρακάτω πίνακα έχει εξίσωση που βρίσκεται στη 

στήλη Β.  Να αντιστοιχίσετε τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

στήλη Α 

είδος κωνικής 

στήλη Β 

εξίσωση γραμμής 

A

O

M

B
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1.     κύκλος 

2.     παραβολή 

3.     έλλειψη 

4.     υπερβολή 

Α.     x + y = 1 

Β.     x2 + y2 = 0 

Γ.     x2 = 9 - (y - 1)2 

Δ.     9x2 = 63 + 7y2 

Ε.     y2 - 16x = 0 

Ζ.     4x2 = 100 - 

25y2  

Μονάδες 12 

B.     Να επιλέξετε την σωστή απάντηση: 

     Η εξίσωση x2 + y2 + Ax + By + Γ = 0 παριστάνει πάντα κύκλο, όταν   

Α. Α2 + Β2 - 4Γ είναι τέλειο τετράγωνο Β. Α  + Β  ≠ 0 

Γ. Α2 + Β2 > 4Γ    Δ. 4Α2 + 4Β2 - Γ < 0 

Ε. Α2 + Β2 < 4Γ                                                                                          Μονάδες 3 

 

Γ.    Να επιλέξετε το ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ  από τις παρακάτω προτάσεις       Μονάδες 10 

           1. Αν είναι ( α ,
∧


β ) > π
2

,  τότε α .


β  < 0.                                                     

           2. Ισχύει α .


δ  = α . δπροβ α .      

           3. Αν α  = (3, 5) και 


β  = ( 1
3

, - 1
5

) τότε α  ⊥  


β .        

          4. Δύο αντίθετα διανύσματα έχουν αντίθετους συντελεστές διευθύνσεως                

 

ΘΕΜΑ 3ον: 

Δίδεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(-1,0) ,   Β(3,2) και Γ(-3,4). Να βρείτε: 

      Α) Την εξίσωση του ύψους ΑΔ του τριγώνου ΑΒΓ                                   Μονάδες 6 

      Β) Την εξίσωση της διαμέσου ΒΜ, όπου Μ το μέσον της πλευράς ΑΓ    Μονάδες 6 

      Γ) Την εξίσωση της μεσοκαθέτου ε της πλευράς ΑΒ                                 Μονάδες 7 

      Δ) Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ                                                              Μονάδες 6 

 

 

ΘΕΜΑ 4ον  

Δίνεται κύκλος C: x2  + y 2 – 4x –2 y – 2 = 0 .  
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      Α) Να βρείτε το κέντρο Κ  και την ακτίνα ρ του κύκλου C.                    Μονάδες 8 

      Β) Αν Α(1,3) και Β(3,4) σημεία του επιπέδου  να δείξετε ότι το 

          ένα είναι εσωτερικό και το άλλο εξωτερικό σημείο του κύκλου C       Μονάδες 8                                               

      Γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε που διέρχεται από το σημείο  

          Α(1,3) και ορίζει χορδή ΓΔ του κύκλου C τέτοια ώστε το Α να   

           είναι μέσον της χορδής ΓΔ.                                                                 Μονάδες 9 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  2Ο 

ΘΕΜΑ 1o 

 Α)   Στο παρακάτω σχήμα το σημείο Μ είναι το μέσο του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ και 

το Ο ένα σημείο αναφοράς. Να αποδείξετε ότι η διανυσματική ακτίνα OM
→

 του μέσου 

Μ δίνεται από την ισότητα: OA  OM     
2

OB
→ →

→ +
=  

 

 

 A
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M

B  
Μονάδες 10 

Β) Να δείξετε ότι η εξίσωση  

( ) ( ) 2ηµα χ συνα ψ+ = παριστάνει ευθεία για κάθε πραγματική τιμή του α. Μον. 5 

Γ)Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό 

σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος  δίπλα στον αριθμό  που αντιστοιχεί σε 

κάθε πρόταση.  

1) Η παραβολή 2 2 pψ χ=  έχει διευθετούσα την 2 pχ =  

2) Η εξίσωση 2 2 0χ ψ χ ψ+ + Α + Β + Γ =  με 2 2 4 0Α + Β − Γ >  παριστάνει κύκλο με 

κέντρο ( , )
2 2
Α Β

Κ −  

3) ,α β


  ομόρροπα διανύσματα  αν και μόνο αν 0α β α β⋅ − ⋅ =
 

   

4) Τα διανύσματα  i j , i j+ −
   

  έχουν ίσα μέτρα.                                Μονάδες 10 
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ΘΕΜΑ 2o 

Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές ( 2, 4)Α − , (3, 2)Β , (1, 3)Γ − . Να βρεθούν  

1) τα διανύσματα  
→

ΑΒ  , 
→

ΑΓ                                                                        Μονάδες 5    

2) Η γωνία Α̂  του τριγώνου ΑΒΓ.                                                              Μονάδες 10    

3) Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.                                                             Μονάδες 10    

 

ΘΕΜΑ 3o 

Δίνονται τα διανύσματα    και  α β


   για τα οποία ισχύουν: 4  ,   2  και  ( , )
3
π

α = β = α β =
 

   

Α. Να αποδείξετε ότι  4α ⋅β =


                                                  Μονάδες 5                                                                                 

Β. Να υπολογίσετε το μέτρο του διανύσματος  u = α + β


         Μονάδες   10                                                     

Γ. Να υπολογίσετε την τιμή του  κ∈   ώστε τα διανύσματα  

    1 2v 3    και   v= α − β = κα + β
 

      να είναι κάθετα.                 Μονάδες  10                                                

 

 

 

ΘΕΜΑ 4Ο  

Δίνονται τα σημεία  A(1, 1)   και   (2,0)   και   ( 1, 3)− Β Γ − − .  

α) Να αποδείξετε ότι τα σημεία  Α , Β , Γ  είναι συνευθειακά.   Μονάδες 8    

β) Να βρείτε  την εξίσωση της ευθείας  ΑΒ.                               Μονάδες 8    

γ) Να  υπολογίσετε την απόσταση της ευθείας  ΑΒ  από την ευθεία  η  , όπου  

 η:   3ψ = χ + .                                                                          Μονάδες 9   

 

 

 

         ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  3Ο 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  4Ο 
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 ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  5Ο 

Θέμα 1Ο  

Α) Να αποδείξετε ότι:                                    aα β γ αβ γ( + ) = +
 

   

 

 Β) Να κάνετε τη σωστή αντιστοίχιση στα παρακάτω  

                                                     

Β1)             ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ                                               ΓΩΝΙΑ  ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΩΝ 

 

         1.          α =(1,7)         β


=(3 ,-2)                                    α)  οξεία                                 

         2.          α =(2,-6)        β


=(9,3)                                       β) ορθή                                  

         3.          α =(4,1)         β


=(3, 2)                                      γ) αμβλεία  
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Β2)                             

        Β                        Γ                            1.  Α Β + Α Γ + Γ Δ                     α.   O 

                                                                  2.  B A + Δ B + Γ Δ                     β.  Β Γ      

                      Ο                                        3.  Γ Δ + Ο Β + Ο Γ                      γ.  Α Γ                      

         Α                      Δ                             4.  Β Ο + Α Ο + Δ Α + Β Γ          δ.   Γ Α 

  ( Το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο)                                                

 Γ) Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις: 

α) Αν Α(χ,ψ), τότε d(Α,  χ΄χ)= ………,   d(Α,  ψ΄ψ)= ……..,  ΟΑ


= (….. ,  .…), όπου Ο η 

αρχή των αξόνων. 

β) Αν α


= (χ,ψ) και α


όχι//ψ΄ψ και φ η γωνία που σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ, τότε: 

αλ= …….=……. 

γ) Ο κύκλος (χ-χ0)2 + (ψ-ψ0)2  =  ρ2 εφάπτεται στον χ΄χ όταν ………         Μον. 12+3+4+6 

 

Θέμα 2Ο  ( Μον. 5χ5 ) 

Δίνονται τα διανύσματα   α =(1,2) ,  β


=(λ , − 6)   γ=( − 4 ,κ) 

1. Να βρείτε το λ αν    β


=2 10  

2. Να βρείτε το λ αν    α  // β


 

3. Να βρείτε το κ αν   α ⊥ γ  

4. Να εξετάσετε αν υπάρχει λ ώστε η γωνία που σχηματίζει το β


  με τον χ΄χ να είναι 45ο 

5. Να βρείτε τα κ, λ αν    3α = β


-γ                                                             

                                                                                                                            

Θέμα 3Ο  ( Μον. 7+7+4+7 ) 

Έστω η εξίσωση (2λ+1)χ-(2+λ)y+1-λ=0, λ∈R  (ε) 

α) Να αποδείξετε ότι η  (ε) παριστάνει ευθεία για κάθε λ∈R.   

β) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες που παριστάνει η (ε) διέρχονται από σταθερό σημείο. 

γ) Από τις παραπάνω ευθείες να βρεθεί εκείνη, που απέχει τη μεγαλύτερη απόσταση από 

την αρχή Ο των αξόνων.        

δ) Για λ= 1, να βρεθεί η απόσταση του σημείου Α(3,9) από την (ε). 
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Θέμα 4Ο                               ( Μον. 5+6+10+4 ) 

Δίνεται η εξίσωση   χ2 + ψ2 − 2λχ − 1=0   (1),  λ∈R. 

 

α) Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο. 

β) Για λ= − 3 να βρείτε: 

i) Tα σημεία του κύκλου C, τα οποία απέχουν τη μέγιστη και ελάχιστη απόσταση από την 

αρχή Ο των αξόνων.  

 ii) Την εξίσωση της εφαπτομένης ε,  του κύκλου C στο σημείο του Α(0,1).  

ιιι) Να βρείτε και την άλλη εφαπτομένη του κύκλου C, η οποία διέρχεται από το Β, όπου 

Β το σημείο τομής της ε με τον χ΄χ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


